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A. KIEN THU'C CAN NHO
I. DAI SO
1) Nhén biét duoc ham s6 va dd thi ham sé y = ax?(a # 0)
2) Nhé va van dung duge cong thirc nghiém cua phuong trinh bac hai mot an
3) Hiéu dinh li Viéte va tng dung
4) Van dung kién thuc giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh
II. THONG KE VA XAC SUAT
1) Nhé va hiéu bang tan s6 va biéu d tan sb
2) Nhé va hiéu bang tén sé tuong d6i va biéu d6 tan sb tuong d6i
3) Nho va hiéu bang tan s, tan sb tuong d6i ghép nhom va biéu dd
4) Hiéu vé phép thir ngiu nhién va khong gian mau
I11. HINH HQC
1) Nhan biét duoc goc ndi tiép
2) Nhan biét thé ndo 1a duong tron ngoai tlep va dudng tron ndi tiép
3) Hiéu va biét ching minh tir giac no1 tiép
4) Hiéu da giac déu noi tiép, ngoai tiép duong tron.
5) Viét cac cong thirc tinh dién tich xung quanh va thé tich cta hinh tru, hinh nén, hinh cau.
B. BAI TAP MINH HQA
I. PAI SO
Dang 1. Giai phwong trinh bic hai mét 4n
Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) —2x2+ 18 =0. b) 3x? —x = 0.
¢)2x?—5x+2=0. d) 9x? — 30x + 225 = 0.

e) 5x2 — 2v/5x + 1 = 0. Hx?—(1+V2)x+v2=0.
g)x2—2V3x—6=0. h)x2 —2V2x+2V2 -1=0.

Dang 2. Dinh li Viéte va ng dung

Bai 2. Cho phuong trinh 3x” 4+ 2x —6 = 0 c6 hai nghiém x,,X,. Tinh gia tri cua biéu
thie M = x —x, i

Bai 3. Cho phuong trinh x> —2x +m +2=0. Tim m dé phuong trinh c6 nghiém

X,,X, thoa min diéu kién X + X =10 .

Bai 4. Cho phuong trinh 3x?> — 7x — 4 = 0. Goi X,,X, la hai nghi€ém cua phuong trinh, hay
2 2
xz xl 14 2
Bai 5. Cho phuong trinh x? - 2mx + 2m - 3 = 0. Tim gia tri nhé nhat ctua biéu thirc
A= X2 + X2 trong d6 x

»X, 1a hai nghiém cua phuong trinh.

5. Dang 5: Giai bal toan bang cach lap phuong trinh

Bai 6. Tim mot s6 tu nhién c6 hai chit s, tong cac chit s6 bang 11, néu d6i chd hai chir
s6 hang chyc va hang don vi cho nhau thi s6 d6 ting thém 27 don vi.

Bai 7. Mot 6 t6 du dinh di tir A d&én B trong 3 gio. Khi di duoc 2 gid, xe 6 t0 gip dudng



x4u nén van tdc giam 20 km/h so v6i van tdc ban dau. Do do, 6 t6 dén B mudn hon so
v6i dy dinh 1a 30 phat. Tinh van toc cta 6 to lic dau.

Bai 8. Mot 6 t6 di tir A dén B dai 110 km. Khi di duoc 40 phut thi xe 6 t6 bi hong 16p
nén phai dimg lai stra hét 10 phat. Dé dén B dung thoi gian du dinh, 6 t6 di quang duong
con lai v6i van tde hon van toc ban dau 1a 10 kmv/h. Tinh van tdc cta 6 to lic ban dau.

Bai 9. Theo ké hoach, mot xuwéng may phai may xong mét 16 hang trong thoi gian dy
dinh v6i ning suit 150 cai 4o/ngay. Thuc té, mdi ngdy xudng san xuit hon ké hoach 20
cai 4o0. Do vay, xudng da hoan thanh sém hon du dinh 5 ngay va lam vuot mic 110 cai
40. Hoi theo ké hoach xudng phai 1am bao nhiéu cai 4o va trong bao nhiéu ngay?
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Bai 10. Néu hai nguodi cung lam chung mot cong vi¢e thi trong - gi0 s€ xong. Néu moi

ngudi 1am mot minh thi nguoi thir hai hoan thanh cong viéc nhanh hon ngudi thir nhét 14
2 gid. Hoi néu 1am mot minh thi mdi ngudi phai 1am trong bao 1au thi xong cong viéc?

Bai 11. Hai nguoi tho cing lam chung mot cong viéc trong 7 gid 12 phit thi xong. Néu
nguoi thr nhat 1am trong 5 gi va nguoi tht hai 1am trong 6 gio thi ca hai nguoi chi lam
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dugc 2 cong viéc. Ho1 mot nguodi lam cong viec do trong may gio thi xong?

Bai 12. Tinh s6 hoc sinh khéi 9 ctia mot truong, biét rang néu xep mdi hang 15 hoc sinh
hay m01 hang 20 hoc sinh thi vura du. Biét s6 hang khi xép mdi hang 15 hoc sinh nhiéu
hon s6 hang khi xép mdi hang 20 hoc sinh 13 4 hang.

Bai 13. Mot nguoi vay 200 triéu dong ciia mot ngan hang dé lam kinh té chan nudi gia
dinh trong tho1 han mot ndm. Sau mot ndm, ngudi d6 dugc ngan hang cho kéo dai thoi
han thém mdot nidm nira, sd tién 13i ndm dau duoc gop voi tién von dé tinh 13i ndm sau va
1di suat van nhu cii. Hét hai ndm ngudi d6 phai tra ca gdc 1an 1ai 242 triéu dong. Hoi
ngan hang cho vay voi lai suat 1a bao nhiéu?

Dang 6. Thong ké va xdc suat

Bai 14. Biéu db dudi day biéu dién ti 18 vé can ning ctia cac ban hoc sinh 16p 9A (don vi: kg).
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Biét rang c6 1T hoc sinh ¢6 can nang tur 50 kg dén dudi 55 kg.
a) Lap bang tan s6 ghép nhom tuong ng.
b) Ban 16p trudng cho rang cé trén 50% s hoc sinh ctia 16p ¢6 can ning tir 50 kg trd 1én.
Nhéan dinh d6 dung hay sai? Tai sao?
Bai 15. Thong ké diém sau 46 1an bin bia ctia mot xa tha nhu sau:
8 910 9 9 8 7 7 81010 710 9 8 9 9 8 8 9 9 9 8

100 8 9 8 7 107 7, 9" 09" SGlOERST7 1098 8 910 8 9

a) Lap bang tan s6 cua mau so liéu thong ké do
b) V€ biéu do tan s6 dang bi€u d6 doan thang va bi€u do cot ciia mau so liéu thong ké do



Bai 16. Khéi lugng (don vi: gam) ctia 30 ct khoai tay thu hoach duoc ¢ gia dinh bac Ngoc 1a

90 13 88 93 101 104 111 95 78 95
81 97 96 92 95 83 90 101 103 117
109 110 112 87 75 90 82 97 86 96

a) Hay ghép cac sb liéu trén thanh 5 nhom sau: [70; 80), [80; 90), [90; 100), [100; 110),

[110; 120). Tim tém sO ctia mdi nhom do.

b) Lap bang tan sé ghép nhom cuia mau sé liéu ghép nhom do.

Bai 17. Bang thong ké sau cho biét thanh tich luyén tdp cia mot van dong vién nghiép du

chay maraton 42km

Thoi gian (gio) | [6;6,5) | [6,5,7) | [7;7,5) | [7,5;8) | [8;8,5)
S lan 2 6 7 4 1

a) Lap bang tan s6 tuong d6i ghep nhom cho bang thong ké trén

b) V& biéu dd tan sb twong dbi ghép nhoém dang doan thang biéu dién bang tan sd twong

d6i ghép nhém thu duoc.

Bai 18. Nguoi ta trong ca r()t va thir nghiém mot loai phan bon moi, khi thu hoach ngudi

ta do chiéu dai cac cii ca rot thu duoc két qua sau:

‘Chleudal(cm) [15; 16) | [16;17) | [17, 18)‘[18 19) [1920 [20 21) \

S8 ¢l ca rét 8 17 30 28

V& biéu do tan sb tuong d6i ghép nhom dang cot cho bang thong ke trén

Bai 19. Gieo dong thoi hai con xtc xic can d6i, dong chat I va II. Tinh x4c suat cc bién
cd sau:

E: “C6 dung mdt con xuc xac xuat hién mit 3 cham”;

F: “Cé it nhat mot con xuc xac xuat hién mat 3 cham”;

G: “Tich ctia hai s6 chim xuat hién trén hai con xuc xac nho hon hodc béng 8”.

Bai 20. Ban An gico mdt dong xu can dbi va ban Binh rat ngdu nhién mot tim thé tir hop
chira 5 tAm thé ghi cac sb 1; 2: 3; 4; 5. Tinh x4c suét cta cc bién cd sau:

E: “Rat duoc tim thé ghi s6 167;

F: “Rat dugc tAm thé ghi s6 chin va déng xu xuét hién mat sép”;

G: “Rat dugc tim thé ghi s6 5 hoic déng xu xuat hién mat ngura”.

Bai 21. M6t doi hoc sinh gém 9 ban tham gia cudc thi “An toan giao thong cho nu cuodi
ngdy mai” do nha truong t6 chirc. Trong d6 ¢6 5 ban hoc sinh 16p 9 1a: An (16p 9A), Binh
(16p 9A), Bao (16p 9B), Bach (16p 9D), Lam (16p 9E) va 4 ban hoc sinh 16p 8 la: Minh (16p
8A), Ha (lop 8B), Ngoc (16p 8C), Lan (16p 8E). Chon ngau nhién mot thi sinh trong do6i
tham gia cudc thi do. Tinh xac suét ctia bién ¢ “Thi sinh duoc chon 14 hoc sinh 16p 9A”.

II. HINH HQC

1. Dang 1. Hinh hoc tong hop

Bai 22. Cho duong tron (O; R) c6 hai duong kinh AB va CD vuong goc voi nhau. Trén
cung nho AC lay diém M bat ki (M khac A va C), BM cat OC tai E va DM cat OA tai F.
a) Ching minh O, F, M, C cung thudc mgt duong tron.

b) Goi K 1a giao diém cua hai duong thang CM va AB. Chirg minh rang:

ACMF v AEMA va AK.BF = AF.BK.

¢) Xac dinh vi tri ciia diém M trén cung nho AC dé % + g—g dat gia tri nho nhat.

Bai 23. Cho tam giac nhon ABC ¢c6 AB > AC noi tiép duong tron (O). Cac dudng cao
BD va CE cat nhau tai H. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua cac canh AB, AC.



a) Chung minh tr giac OMAN noi tiép.
b) Chiing minh AD.AN = AE.AM
¢) Puong thang MN cit cac dudng thang DE, AO lan luot tai K va F; AH cat DE tai L.
Chung minh rang FI 1 AK.
Bai 24. Cho nura duong tron (O; R) duong kinh AB. Budng thang d 1a tiép tuyen cua (O)
tai diém B. Trén cung AB lay diém M (M khac A va B), tia AM cit d tai diém C. Goi I 1a
trung diém cta doan thang AM, tia IO cat duong thing d tai diém N.
a) Chimg minh tt giac OBIC ndi tiép mot dudng tron.
b) Chirng minh ALIC = OL.IN.
¢) Tinh s6 do goc BAM khi 2AM + AC dat gié tri nho nhat
Bai 25. Cho nura duong tron (O; R) duong kinh AB. Mt diém C c¢b dinh thudc doan thrfmg
OA (C khac A va O). Buodng théng di qua C va vudng goc voi OA cat nira duong tron da
cho tai D. Trén cung BD ldy diém M (M khac B va D). Tiép tuyén cua ntra duong tron da
cho tai M cat dudng thang CD tai E. Goi F 14 giao diém cua hai duong thang AM va CD.
a) Chung minh B, C, F, M cung thudc mdt duong tron.
b) Chirng minh AB.AC = AF.AM va AEMF la tam giac can.
¢) Goi I 12 tim dudng tron ngoai tiép tam giac FDM. Ching minh goc ABI ¢6 s6 do
khong d6i khi diém M di chuyén trén cung BD.
Bai 26. Cho duong tron (O) duong kinh AB. Goi C 1a diém thudc tia d6i cua tia BA. V&
tlep tuyen Ax cua duong tron (O). Qua diém C vé& tlep tuyén CE véi duong tron (O) (E 1a
tiép diém) cat tia Ax tai diém D; OD cat AE tai diém H.

a) Ching minh bon diém O, A, D, E cing thudc mot duong tron.

b) Ching minh rang OD//BE va DH.DO = DA2,

¢) Puodng thang vudng goc véi AB tai O cat CD va tia BE lan luot tai M va N; DN cit
OE tai J; AN cat OD tai I. Chtrng minh ba diém I, M, J thang hang.
2. Dang 2. Bai toan thuc té vé hinh khéi
Bai 27. Mot hop dung bong c¢6 dang hinh try dung dugc vira khit 3 qua bong nhu hinh
vé& bén. Coi qua bong c6 dang hinh ciu véi dudng kinh 6cm .
a) Tinh thé tich ctia hop dung bong.
b) Tinh thé tich phan khoang khong trong hop.
Bai 28. M6t dung cu gém mot phﬁn c6 dang hinh try, phén con lai ¢c6
dang hinh nén. Cac kich thude cho trén hinh v&. Hay tinh:
a) Dién tich mat ngoai cua dung cu (khong tinh nap day).
b) Thé tich cua dung cu (lay 7 ~ 3,14 va két qua 1am tron dén chir sd

thap phan thir hai)

Bai 29. Mot hop kem hinh try c6 duong kinh 12em va chiéu cao 15¢m dung day kem duoc
dat trén mat ban phang. i
a) Tinh thé tich hop kem.

b) Hop kem chtra kem s& dugc chia vao cac

banh 6¢c qué hinh nén c6 chi€u cao 12cm va

duong kinh 6ecm, ¢6 hinh ban cau trén dinh nhu

hinh v&. Hay tim s6 que kem c6 thé chia dugc.




Bai 30. Mot khoi gbd dang hinh try, ban kinh dudng tron day r = 10cm,
chiéu cao h =20 cm. Nguoi ta khoét rdng hai nira hinh cau nhu hinh vé. [
.

a) Tinh thé tich ctia khdi gd khi chua khoét. et 4

b) Hay tinh dién tich bé mat cua khdi gd con lai sau khi khoét (dién ,’ PN

tich ca ngoai 1n trong). (Két qud lam tron dén hang don vi). W J
e PSS

Bai 31. Nha hat Cao Van Lau va Trung tdm trién
lam van hoa ngh¢ thuat tinh Bac Liéu c¢6 hinh dang
3 chiéc non 1a 16n nhat Viét Nam. Mai nha lam
béng vat liéu composite va dugc dat huéng vao
nhau. Em hay tinh dién tich mgt mai nha hinh non
c6 duong kinh 48m va chiéu cao 7m (liy &t ~ 3,14).

D. BAI TAP KHUYEN KHiCH

Bai 1: Giai phuong trinh

a) Vx—3++/5—x =x’ —8x+18 b) 8x* —21x +49 =11yx’ —4x +15

0) x> +6x> +5x —3—-(2x +5)V/2x +3 =0

Bai 2. Cho q, b, ¢ 1a céc sb thuc duong théa man ab + 4bc + 4ca = 28. Tim gia tri nhé

11a +11b 4 24c
\J8a? +224 1 +/8h? 4224 + \16¢* + 28
Bai 3. Cho x, y € R, Gidi cac h¢ phuong trinh sau:

2) y(x2+x)+2:(x4—x2)2- b {X3_3X2y+4y3:(x_2§’)2

X2+x—y=2\/m \/X—2y+\/3x+2y:4x—4

Bai 4. Cho cac s6 duong a, b, ¢ thoéa mén ab + bc + ca = 3. Chimg minh ring:
1 1 1 1
1+az(b+c) " 1+b2(c+a) ’ 1+c2(a+b) < abc

Bai 5. Cho cac sb thuc duong x, y, z théa méan xy + yz + zx = 1. Tim gi4 tri 16n nhét cua

2x y z
+ -
\/1+X2 \/1+y2 \/1+z2
Bai 6. Cho x, y, z 1a cac s6 thuc duong théa man x +y + z=3. Tim gia tr1 I6n nhét cua
biéu thire: Q= — 21—+ — = 4=
2X+y+z 2y+x+z 2z+X+y
Bai 7. Cho 3 s6 thuc khong 4m x, y, z thdoa min x+y+z =3. Tim gia tri nho nhat cia
bibu thirc P =1/2x% +3xy + 2 +2)> +3yz + 22> +422° + 32 +24°
Hoa Binh, ngay 03 thang 4 nam 2026
NGUOI SOAN NOI DUNG

nhét cua biéu thie T =

biéu thirc: P =

Pham Thj Thu Phuong



